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Zadanie 1. Pokaz, ze dla kazdego € > 0 istnieje nieskoniczenie wiele takich liczb nie-
parzystych n, ze wszystkie liczby postaci kn + 1 dla 0 < k < 5"—; majq przynaymniej po
jednej nieparzystej cyfrze w zapisie dziesietnym.
Zadanie 2. Niech F bedzie ciatem, n € N,. Macierz nazwiemy binarng jesl jej elementy
zawierajq sie w zbiorze {0,1} C F. Dane sq macierze A, B € M,(F) i zbior macierzy

binarnych S mocy 2"2(1 — 217"y + 1. Wiadomo, ze
Vxes det(A+ X) = det(B + X)

Czy wynika stqd, 7e A = B?
Zadanie 3. Niech f : N — N bedzie bijekcja (przyjmujemy, ze 0 ¢ N). Udowodnij, ze
przynajmnie] jeden z szereqow

S Sl

Zmy+n 2\n @)
jest rozbiezny do +00.
Zadanie 4. Rzeczywiste zmienne losowe X 1 Z sq okreslone na tej samej przestrzeni
probabilistycznej. Zatozmy, ze BZ = 3, P(Z € {0,1,...}) = 1, zmienne X 1 Z — X sq

niezalezne oraz dla dowolnych liczb catkowitych 0 < k < n zachodzi réwnosc

2k
P(X =k, Z =n) = (Z) o Bz =n).
Oblicz P(X = Z).
Zadanie 5. Funkcja f : {1,...,2025} — {—1,1} ma te wltasnosé, ze dla kazdego k €
ey 1stnieje takiel € {1,.. ., ,ze ) 1) < 0. Wyznacz najwiekszq
1,...,2025} istnieje takie | € {1,...,2025}, ze Y mid (i) < 0. W, wick
mozliwg wartosé wyrazenia o2 f(i).
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